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а НИ TRIGONOMETRIA 


ACADEMIA 





бай IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS 
FUNDAMENTALES 








її 
VxeR — (2n + 1) 7;n€Z 





VxeR — nin е 2 


Sen(0) 


Cos(0) 


Tan(8) 


Cot(9) 


= Sen(0rad) 


= Cos(0rad) 





та бала IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 
1. IDENTIDADES POR COCIENTE : 





= Tan(9rad) = 5 = 


= Cot(0rad) 


y 


SenO 
Со50 
Со50 
SenO 








sA 7 
>, 


m IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 
2. IDENTIDADES RECÍPROCAS: 










Senx = —— 

Cscx 
e Senx.Cscx = 1 
VxeR — nt;n € Z Сесе = 
Senx 
1 

Cosx = — 

Secx 


e Cosx.Secx = 1 
vxeR — (2n + 1)5;n€Z зесх = cx 











Sen(0) = Sen(9rad) = 5 = y 
X 
Tanx — Со С05(0) = Cos(Orad) = = = : 
* Tanx.Cotx — 1 : : ` 
УхеВ — ;nez Со{х = : 
ХЄ 2 „n = Тапх Sec(0) = Sec(0rad) = бай 


Csc(8) = Csc(0rad) = = = Song 





ЙЕН IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


3. IDENTIDADES PITAGÓRICAS : 


Sen?x = 1 — Cos?x 
e Sen?x + Cos?x = 1 


VXE 


Cos“x = 1 — Sen?x 


* Porel Teorema de Pitágoras: 


1“ = |Sena|* + |Соѕо]? 
1 = Sena + Cos?a 








EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


3. IDENTIDADES PITAGÓRICAS : 


Tan“x = Sec“x-— 1 
e 1 + Tan?x = Sec?x 


ТГ 
xeR— n +1); пе Z Ѕес2х — Tan?x = 1 





* Porel Teorema de Pitágoras: 


[Seca]? = 1 + |Tana]? 
Sec^a = 1 + Tanta 





EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


3. IDENTIDADES PITAGÓRICAS : 







Cot^x = Сѕс2х — 1 
e 1 + Cot^x = Csc?x у 


xeR—nm;neZ Csc^x — Cot^x = 1 


* Porel Teorema de Pitágoras: 


|Csca|^ = 1 + |Cota|* 
Csc^a = 1 + Cot? a 


ч. 

>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


4, IDENTIDADES AUXILIARES: 


а) (Senx + Соѕх)2= 1 + 2SenxCosx 
Demostración: 





(Senx + Совх)2-- Sen?x + 2SenxCosx + Cos*x 
4 Б.Х.>5----55:Б55::5--: c 


1 
(Senx + Cosx)? = 1 + 2SenxCosx 


b) Sen“x+ Cos*x = 1- 2Sen?xCos?x 
Demostración: 
Sen?x + Cos?x = 1 
АГ: (Sen?x + Cos?x)? = 1? 
Sen*x + 2Sen?xCos?x +Cos* x = 1 


Sen“x +Cos* x = 1-2Sen*xCos*x 


2 







IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 





EX" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


C) Senéx + Coséx = 1 — 3Sen?xCos?x 


Demostración: 
Sen?x + Cos?x = 1 


АГ: (Sen?x + Cos?x)? = 1? 
Sen“x + 3Sen?xCos?x(Sen?x + Cos?x) +Cosé x = 1 
== 5: 
1 


Sen?x +Cos“ x = 1 — 3Sen*xCos*x 







EM" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


d) Sen?x + Cos?x = 1 — 4Sen?xCos?x + 2Sen“xCos*“x 


Demostración: 


Sen*x --Cos* x = 1—2Sen?xCos?x 
АР: (Sen*x +Соѕ* x)? = (1—2Sen?xCos?x)? 
Senéx + 2Sen*xCos^x +CosŠ x = 1 — 4Sen*xCos*x + 4Sen*xCos*x 


Sen?x +Соѕ x = 1 — 4Sen?xCos?x + 2Sen*xCos^x 





ES" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


e) Tanx + Сох = Ѕесх. Сѕсх 


Demostración: 
Senx  Cosx 








Tanx + Cotx = 
Cosx бепх 
1 
A, 
2 2 
Tanx + Cotx = зеп“х + Cos“x 


CosxSenx 


Tanx + Cotx = Secx. Cscx 





EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


f) Ѕес2х + Csc?x = Sec^x.Csc?x 


Demostración: 
Sec?x + Сѕс2х = : 4 : 
Cos^x Sen?x 


A 
Sec?x + Csc?x = Sen“x + Cos“x 
Cos?xSen?x 


Sec“x + Csc?x = 5ес?х. Csc^x 





EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 





4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


g) Tan?x — Sen?x = Tan?x. Sen?x 


Demostración: 


Sen?x 


2 2-0 
Tan^x —Sen^x = coz; ` Senóx 


os?x 

Tan?x — Sen?x = Sen?x(Sec?x — 1) 
— l 

Тап?х 


Тап2х — $еп2х = Tan“x.Sen“x 





ИЕ IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


h) Cot?x — Cos?x = Cot^x. Cos?x 


Demostración: 





Cos?x 
Cot^x — Cos?x = — — Cos?x 
en?x 
Cot?x — Cos?x = Cos?x(Csc?x — 1) 
Cot*x 


Cot?x — Cos?x = Cot*x. Cos?x 


>, 


ИЕ IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 







4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


i) (1+Senx+ Сох)? = 2(1 + Ѕепх)(1 + Сох) 
Demostración: 


(1 + Senx + Cosx)“ = 1? + Sen?x + Cos?x +2Senx + 2Cosx + 2Senx. Cosx 
yq oU 


1 
(1 + Senx + Cosx)? = 2 (1 + Senx + Сох + Senx. Сох) 


(1 + Senx + Cosx)? = 2(1 + Senx)[Cosx(1 + Senx)] 
(1 + Senx + Cosx)? = 2(1 + Senx) (1 + Сох) 





ЙЕН IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 








Т Senx _ 1-Е Соѕх 
J 1 + Cosx Senx 
Demostración: 


Sen?x = 1 — Cos?x 
Senx.Senx = (1 — Cosx)(1 + Cosx) 
Senx Е 1 — Cosx 
1+ Cosx Senx 








EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 








7 Со5х || 1-Senx 
1 + Senx Cosx 
Demostración: 


Cos?x = 1 — Sen?x 
Cosx.Cosx = (1 — Senx)(1 + Senx) 
Cosx 1 + Senx 








1 — Senx Cosx 





EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


) Si Secx + Tanx = М <+> Secx — Tanx = 


1 
N 
Demostración: 
Sec?x — Tan?x = 1 
(Secx — Tanx)(Secx + Tanx) = 1 
1 


Secx + Tanx = — 
Secx — Tanx 





EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


1 
m) Si: Cscx — Cotx = M + Cscx + Cotx = Ж 


Demostración: 
Csc?x — Cot?x = 1 
(Cscx — Cotx)(Cscx + Cotx) = 1 


Cscx + Cotx ------- 
Cscx — Cotx 






EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 






4. IDENTIDADES AUXILIARES: 


1 + 2SenxCosx 
1 — 2Sen?xCos?x 
1 — 3Sen?xCos?x 


1 — 4Sen?xCos?x + 2Sen*xCos^x 


а) (Ѕепх + Сох)? 
b) 5еп4х- Cos*x 

C)  Senéx + Costx 
d) Зеп8х + Cos?x 
е) Тапх + Cotx 

f) Sec?x + Csc?x 


g) Tan?x- Sen?x 


Secx. Cscx 
Sec?x. Csc?x 


Tan?x. Sen?x 
h) Cot?x— Cos?x = Cot?x.Cos?x 


i) (1%+Senx+Cosx)? = 2(1 + Senx)(1 + Сох) 














| Senx 1 + Совх 

j) 1FCosx /5епх 
Со5Х 1 Ж Ѕепх 

k) TESenx = Соѕх 


) Si Secx + Tanx = М «--» бесх- Tanx = 


| те 


m) Si: Cscx— Cotx = М --- Cscx + Cotx = 


sA 7 
>, 


ax IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 







5. PROPIEDAD: Demostración: 


Si: aSenx + bCosx = c;a,byc Е В 
además: а? + b° = с? 


bCosx = c — aSenx 


AP: (bCos)? = (с – aSenx)? 


пышы Ь b^Cos?x = c? —2acSenx + a?Sen?x 
Senx =- ^ Соѕх = c b?(1— Ѕеп2х) = c? – 2асЅепх + a?Sen?x 
b? — b?Sen?x = c*-— 2acSenx + a?Sen?x 


a? + b?)Sen?x —2acSenx + c? — b? = 
( ) X х + ‚ =0 


2 
c? a 


c^Sen?x — 2acSenx + a? — 0 
(сЅепх —a)? = q 
----- 
0 


а 
——. бепх-- 
С 





ы 

>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


TRIGONOMETRIA 






MOMENTO DE PRACTICAR 






PROBLEMAS Y RESOLUCIÓN 





зу. 
>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 






L 






Sen“x+Cos*x 


+ Senéx+Costx 
V2—2SenxCosx © 3SenxCosx-—V3 
Resolución: 


IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 
1. Simplificar: E — 


E 1 — 2Sen?xCos?x 


А 1 — 3Sen?xCos?x 
— 42 — 2SenxCosx 


3SenxCosx — V3 
= i — (VZSenxCosx) А 12 — (УЗѕепхСоѕх)“ 
V2 — 2SenxCosx 3SenxCosx — V3 


Ш (1 + V2SenxCosx)(1 — У25епХСозх) " (1 V3SenxCosx)(1 — V3SenxCosx) 
s V2 SenxCosx) —\3 SenxCosx) 


1 enxCosx 
V3 J3 
V УЗ 
2 3 
_ 3У2-2У3 


CLAVE: B 







EA" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


2. Simplificar: E = (Csc0. Cscx + Cot0. Cotx)? — (Csc8. Cotx + Cot0. Cscx)? 


Resolución: 


Е = Csc*0Csc*x + 2CscACsexCotBCotx + Cot?0Cot?x— (Csc?0Cot?x + 2CscOCotxCotÜCscx + Cot*B8Csc*x) 


Е = Сѕс20Сѕс2х + Cot?0Cot?x — Csc?0Cot?x — Cot?0Csc*x 


Е = Сѕс20(Сѕс2х — Cot?x) -СосӨ(бвс?х - Сох) 


1 1 
Е = Csc?0 — Cot?0 


£E=" 


CLAVE: C 







ES" IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 






3. En la siguiente identidad: 
Тап?х А Cot?x 
Tan?x.Csc?x + Tan“x— 1 Cot?x. Ѕес2х + Cot^x — 1 


= mSecx + nCosx ; Hallar: т. п 


Tan?x Cot?x 


ión: охо GALA Ht aon = mSecx + ПС 
Resolucion: Tan?x(1 + Cot*x) + Tan*x — 1 Cot*x(1  Tan?x) + Cot^x — 1 Е 
“яс” 


Тап?х Cot?x 


+ = mSecx + nCosx 
Тап2х +4 + Tan^x M4  Cot?x +Ҹ + Cot^x — 


5 C 
Ta EEG C со = mSecx + nCosx 


Tan?x  Cot?x 


— —— = mSecx + nCosx 
Sec?x  Csc?x 





Sen?x  Cos?x 
Costx y Se 
1 


cix mix 


= mSecx + nCosx 










AM IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


Sen?x  Cos?x 


= mSecx + nCosx 








Cosx Senx 


Sen*x + Cos*x 


= mSecx + nCosx 
SenxCosx 


1 — 2Sen?xCos?x 


SenxCosx 


1 2Sen“xCo хо S me 
SenxCosx ЖД - 


CscxSecx — 2SenxCosx = mSecx + nCosx 


= mSecx + nCosx 


ТМ m=Cscx y n= —25enx 


- mn = -2 


CLAVE: A 






ЙЕН IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


AGADEMIA 






4. Si:Cosa(1 — Sen. Seng) = СозВ. Coso 
Calcular: Secta + Sec?p + Sec? ф — 2Seca. Sec. Seco 


Resolución: 
1—Senp.Senp 1 


CosB.Cosp Cosa 





ЅесВЅесф — ТапВТапф = Seca 
ЅесВЅесф — Seca = ТапВТапф 

А12: © Sec?fSec?q — 25есВЅесфЅеса + Sec?a. = TanžBTanže 
Sec*BSec*p - 2SecfSecpSeca + Secta = (Sec*B— 1)(5ес?Ф- 1) 


Sec?gSéc?o — 25есВЅесфЅеса + Secta = 5ес?р56с?ф — Sec?B — Ѕесёф + 1 


л Sec? a + $ес?В + Ѕес2ф — 2SecBSeceSeca = 1 


CLAVE: C 





2 


E IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 






ACADEMIA 


5. Si: 


calcular: 


Resolución: 






E = a + (b — c)Sec?a + (а + ©)Tanža 








E(b — a) | | | 
Б , Sabiendo que E es independiente de a 
"di аты : 
Е = a + (b — c)Sec?a + (a + c)Tan*a | » a--b y E=-c 
Е = а + bSec?a — cSec?^a + aTan?a + сТап?а К астр E(b — a) 
bc 
Е = a(1 + Tan*a) + bSec*a — c(Sec“a — Tan? a) CBE- 
І С 
Е = аЅес2а + bSec*a — c(1) | —2bc 
і рс 
_ 2-2 2 
E=(a+b)Secta—=c тш» 1<Sec”* а | 


= 0 


-0 CLAVE: А 


2 







< 

>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


6. Eliminar “a” de: 
y X? — ažSena + yy? + a° Cosa = yx? + y? 


yžSec“a + ažTanža = 1 


IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 





Resolución: 
yx? — а2Ѕепа + yy? + а2Соѕа = yx? + y? 


(he can) +(ууї+аї) = (revo) 22 


үх? — а? Jy? + a? 
= Sena = ^ Cosa = 


aSenx + bCosx = с ;abyc ER 














X- ^ (р 







зу. 

>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 





у25ес2а + а?Тап?а = 1 
ey 
у2(1 + Tan?a) + а?Тап?а = 1 
— 4 


y? + y?Tan?a + а?Тап?а = 1 
----------- 
х? — a“ 
2 MN TEM 2 
+ Tan*a + а^) = 1 Del: Tanta = == 
y (y ) "UE 





CLAVE: E 







EA IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


7. Reducirlaexpresión : Secx + Tan?x. Cscx(2 + Cot?x) 


Resolución: 
А = Secx + Tan*x. Tanx. Cscx(2 + Cot*x) 


А = Secx + Tan?x. Secx(2 + Cot*x) 





A = Secx + Secx(2Tan*x + 1) 


А = Secx(1 + 2Tan*x + 1) 


A = 2Secx(1 + Tan“x) 


Sec?x 


2 A = 2Sec?x CLAVE: E 






EX IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 






1+Sena+Cosža 
25епо-5еп2а 


8. Simplificar la siguiente expresión : К = 


Resolución: 


_ 1+Sena + (1 — Sen*a) 


K 
2Sena — Sen?a 


(1 + Sena) + (1 + Sena)(1 — Sena) 
К = 2—————— 
Sena(2 — Sena) 


es (1 + Sena)(1 + 1 = Seña) 
a Sena ena) 


1 Sena 








Sena Sena 


^ К = Сѕса + 1 CLAVE: E 


~ L 
>, 


zi IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 


9. Simplificar: 






Со50-5еп0-1 Со50--5еп0-1 
Cos0--Sen0-1 Cos0-Sen0-c1 


Resolución: Cos0 — ЅепӨ + 1 Cos8 + Sen0— 1 
В = ЅепӨ = SenO 

Cos0 + Sen0—1  Cos0— Senð + 1 
SenO SenO 


Е Cot8 — 1 + CscO Cot8 + 1 — CscO 
= Cot0--1— CscO Cot8— 1 + CscO 


1 skel 
КЕР 1-4 Cote 
"iei Nc 
N 
№1 
Но ON 
N=1 мейі 
М 


B-N-- CLAVE: B 







E IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


SenO Seng SenO 


10. Simplificar: —————— + —————— 4- ———— — 
р Со5Ө-бепр Соѕф-Ѕепӣ — Senq-CosO0 


Resolución: 
чч 
SenO Sen6 Send 


Е Seng + Cos0 Ѕепф — Cosð Соѕф — SenO 
22:48 1 " 1 Seng 
= Seng + Cos0 Ѕепф — Cos6 Cosq — SenO 


Ѕепф — Cost + Seng ке.) Ѕепф 


V = Sen0 шог 
ын С. + Соѕ0)(Ѕепф — Cos0) Cosq — ЅепӨ 


|, 25епӨ5епф Seng 
= Sen?q — Cos28 Созф- ЅепӨ 


|, 25епӨ5епф Seng 
_ Sen28— Cos?  Sen0 — Coso 







"е IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


25епӨЅепф Ѕепф 


W = ies 
(Sen0 + CosQ)(Sen0 — Соѕф)  (Sen0 — Coso) 
= Seng 2Sen9 
_ (Sen0 - Cos) (Send + Cos 


y= Seng Ф 
_ (<ев0---6050) (Send + Coso 


у бепф 
^ — Sen0 + Соѕф 


CLAVE: B 





EX IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


11. Simplificar: R = CotxCosx — Cscx(1 — 2Sen?x) 


Resolución: 
R = CotxCosx — Cscx(1 — 2Sen?x) 
“м и 


Cosx 
В = Cosx — Cscx + 2Senx 
Senx 





B Cos?x 1 


© Senx  Senx ик 








Е —Sen?x 


В = se o^ 2Senx 


В = —Senx + 2Senx 







CLAVE: А 


> В = Senx 






EX IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 






4Со53х-Совх 


12. Simplificar: 


3Senx—4Sen*x 
Resolución: 

4Cos?x — Cosx 
JA SSenx — 4Sen3x 


_ Cosx(4Cos*x — 1) 
_ Senx(3 — 4Sen?x) 


_ Cosx(4(1 — Sen*x) — 1) 
= Senx(3 — 4Sen?x) 


_ Cosx(3 — 4Sen“x) 
m Senx(3 4Sen?x) 
+ J = Cotx 


CLAVE: B 


>, 


az IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 


L 







13. Simplificar: Р = ©°П*—Созх+1)(5епх+Совх-—1) 
Secx-1 


Resolución: o _ [(бепх) — (Cosx — 1)][(бепх) + (Cosx — 17] 
10 66сх-1 7 

[(Senx)? — (Cosx — 1)?] 

|» |» Sex-1 


Р = 


Sen?x — Cos?x + 2Cosx — 1 
Pa E 
1 — 1 
Cosx 





B —2Cos?x 4- 2Cosx 


1 — Cosx 
Cosx 


2Cosx(1 — Co 
Р = „Cosx 
(1 >-Совх) 


| CLAVE: С 
«DP=2Cos“x 





> 


= IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


14. Simplificar la expresión: W = 


Resolución: 
Tan?x. Sen?x 
— Cot2x. Cos?x 


Тап2х. А 
= 1 „Tan“x 





Tan?x 


= W = Тапбх 


Tan?x — Sen?x 
Cot?x — Cos?x 







CLAVE: D 


2 


зу. 

>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 





Senx Cosx 


15. Simplificar la expresión: E = тг Cscx(1 + Secx) 








Resolución: 








Senx Cosx 
Ее — Cscx(1 + бесх) 
— и 


1— Cosx 1- Senx 


Ш 1+ Созх 1+ Senx 


Е = — Cscx — SecxCscx 








Senx Cosx 
Е = Cock + Соб + Secx + х — Себ — (Т + Соб) 
> Е = Secx 







IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 


CLAVE: B 







= IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 





Cosx Secx 





16. Reducir: 


Versx m ExSecx 


Resolución: 
Cosx Secx 


1- Соѕх Secx- 1 








1 
Е Соѕх Сох 
A 14 
Сох 
1 


Cosx 
© 1-Cosx 1- Сох 
Cosx 


Е Соѕх 241 
im — Cosx 


^]2—1 


CLAVE: B 







EX IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


17. Simplificar la expresión : 


B (1 + Senx — Cosx)? 


— (Tanx — Senx)(Cotx + Сох) 
Se obtiene: 


Resolución: 
2(1 + Senx)(1 — Сох) 


5 Senx (== — 1) Со5х Ss + 1) 


CLAVE: D 


L 






E IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 






18. Simplificar P = 4(Sen“x + Cos?x) — 3(Cos*x — Sen*x)? 


Resolución: 
P = 4(Sen“x + Coséx) — 3[(Cos?x + Sen“x)(Cos*x — Sen*x)]? 
== 


1 


Р = 4(Sen“x + Cos?x) — 3(Cos*x — 2Cos*xSen*x + Sen*x) 


p —! 
Р = 4(1 — 3Sen?xCos?x) — 3(1- 2Sen?xCos?x — 2Cos?xSen?x) 
P = 4(1 — 3Sen?xCos*?x) — 3(1 — 4Sen?xCos?x) 
P = 4 —12Sen^XCos?x — 3 + 12Sen2xCos/x 
АР-і1 CLAVE: С 







E IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


19. Simplificar la expresión : 


B Tan“8 + 5еп“0 — Тап“05еп40 
" (Тап + Sen0)(Tan0 — Sen0) 


Resolución: 
Тап20 + Sen*0 — Тап“Ө5еп%0 


= (ТапӨ + Sen9)(Tan8 — Sen0) 


_ Tan*0 + Sen*0 — (Тап?ӨЅеп?Ө)? 
(Tan0)? — (Sen0)? 


P Tan*0 + Sen*0 — (Тап20 —Sen? Ө)? 
B Tan?0 — Sen?0 
_ Tam^0 + Sen*0 — (Тап”Ө —2Тап^Ө5еп^ Ө + Seu) 


Tan?0 x Sen?0 


2Тап”8. Segl Ө 
RH aro бп? Ө CLAVE: B 


A&P-2 


P 






EV IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 






Sen2x(1+Cos2x)+Cos+x—Cos“x 


20. Simnlificar:R = А 
Р Cos?x(14Sen?x)-4Sen^x-Sen?x 


Resolución: 


_ A (1 — Cos?x)(1 + Соѕ2х) + Cos*x — Cos“x 


i (1 — Sen?x)(1 + Sen?x) + Sen*x — Sen?x 


_ X (1 — Сөз*х) + Cos*x — Cos?x 
_ ГА — $еп*х) + Ser% — Sen?x 


„= Cos?x 
| 1- Sen?x 


R 


R 





Sen?x 





Cos?x 


-R- Tan?x CLAVE: D 


2 


л. 

>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 





UNI — 2020 —I: Si:1 + Tan^0 — Cot8 = 0 


Calcule el valor de: Е = 3/9 + Cos40 — Тап20С<с20 


A)1 В) 2 C)3 D)4 E) 5 
Resolución: m Sec28 = Cot8 
Сов20 = TanO 
AL? 


Cos“8 = Тап20 


Reemplazando Е = 1/9 + Tan20 — Тап20Сѕс20 
шашин ТЭЭ, 
Е = 4/9 — Tan?0(Csc?0 — 1) 
A A 
Е = /9 — Tan?0Cot20 







IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 


CLAVE: B 







EX IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 


ACADEMIA 


UNI — 2018 — II:Si el ángulo Ө satisface: Sen8 = 1 — Sen?0 


Calcule: M = Csc20 — Tan?0 
A) 1/2 B) V2 С) УЗ р) 2 Е) /5 
Resolución: Sen8 = Соѕ20 

беп0 = Cos6. Со50 

1 Е Со50 
Cos8 ЅепӨ 
ЅесӨ = Со%0 
AI? 


Ѕес20 = Cot?0 
1 + Тап20 = Csc?0— 1 
2- Csc?0 — Тап20 


АМ-2 
CLAVE: О 







EX IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 
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UNI — 2017 — П: 


Dada la ecuación trigonométrica 5Cosx — 4Senx = 4, determine el valor positivo de Senx,, donde x4, 
es una solución de la ecuación planteada. 


9 16 25 32 
A) — В) "m C) FI D) FI E)1 


Resolución: 5Cosx — 4Senx = 4 


5Cosx = 4(1 + Senx) 
25Cos?x = 16(1 + Senx)? 


AL“ 
25(1— Sen?x) = 16 (1 + 2Senx + Sen?x) 
41Senžx + 32Senx— 9 = 0 
41Senx -9 7) Senx= кы 
IT 
+1 ^^v, Senx--1 


Senx 


CLAVE: A 


>, 


UNI — 2017 —1: 


Al eliminar a y В de las igualdades 


pSenža + qCos?a = a 


donde p * q, obtenemos 


d eei 


= 
ра а 


= B) p+q = a+b 


Resolución: 


pSen“a + qCos?a = a(Sen?a + Cos? a) 
(р — a)Sen“a = (a — q)Cos*a 

(a — q) 

(р-а) 


Tan?^a = 





абеп?В + pCos*f = b 


L 


pTana = qTanf 


1 1 1 1 
C) p-q = a-b ПЕ 


2 2 ж- 2 
qSen*f + pCos*f = b(Sen*f + Сов p) 
(a — b)Sen?g = (b — p)Cos?f 

(b — p) 


Тап В at 










az IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 


E) a+p=qw+b 


>, 


В IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 








р2Тап?а = а7Тап2р 


2 (а- а) 4) = q? (0 ш р) 
(р-а) (q — b) 


р2(а – g)(a— b) = q°(b –р)(р-а) 
p^(aq — ab — q? + qb) = q*(bp — ab — р? + ap) 
ар?а — abp? —.p*q* + bp“g = бра? — ара? —p*q* + ара? 


apq(p — а) + bpq(p — q) = ab(p? - q*) 
ара(р-<4) + bpq(p-—4) = ab(p + а)(р-<4) 





abpg abpg abpg 
1 1 1 1 
a кен” E хани 
b a а p 


CLAVE: D 
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UNI — 2015 - I: 


| | aCos*x + bSen*x = A uS 
Si se cumple que: TUB 


Calcule el valor de Tan*x 





a+1 b+1 b 
A V В) — C) = р) = 
Resolución: 
a(1 — Ѕеп2х)? + bSen*x = 22 
а+Ь 
аЬ 
a(1 — 2Sen?x + Sen“x) + bSen^x = —— 
a+b 
ab 
(a + b)Sen*x — 2aSen“x + a = 
a+b 


(a + b)“Sen*x — 2а(а + b)Sen?x + a? + = «6 
ДМШ 
[(a + b)Sen“x— a]? = 0 


b 
Sen?x = БИЕ 00Р >  Cos?x = ——— 
(a+b) (a+b) 







ab+1 
ab 


a 
Тай x = — 
b 


CLAVE: D 


> РА 


zi IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES 







UNI — 2014 - I: 


Si: Tan?a = 2Tan*x + 1 , halle el valor de y = Cos?a + Sen?x 
A) Sen*a B) Cos?a C) 1+Senža D) Tanta 
Resolución: 
Tanža = 2Tan*x + 1 


Е) 1 + Cos?a 


+1 
1 + Tan?a = 2(Tan?x + 1) 


Sec“a = 2Sec?x 
AD 


Cos?a — 2 Cos?x 

2Cos“a = 1 — Sen*x 

Cos“a + Costa = 1 — Sen?x 
Cos?a + Sen?x = 1 — Cos*a 


« у = Sen?a 


CLAVE: A 





E IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 
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UNI — 2012 - Т: 
Determine el menor de valor de k, para que se cumpla la siguiente desigualdad, para cualquier x € R si Senx.Cosx*0 


1 " T ze 
Sen?x  Cos?x | 


A) 7 B) 6 C) 5 D)4 E) 3 
Resolución: Csc?x + Ѕес2х < k 1 

5:а>0-а-->2 
1 + СоЕ2х + 1 + Тап2х < К й 


2 2 > 
Tan?x + Cot?x +2 € К Tan“x + Cot“x > 2 





р 
Tan?x + Cot?x - 2 2 4 
(q A 
| E 
4<E<k 
Kmín = 4 







CLAVE: D 







ES IDENTIDADES TRIGONOMÉTRICAS FUNDAMENTALES 
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UNI — 2011 - II: 
T 
Sea: 0 < 8 < 2 tal que log5(Tan9) + log5(Tan8 + 6) = 510559 


Determine el valor de 5ес20 


А) 24—12V3 8)22-12У3 C) 20 — 12/3 D)18 — 12/3 Е) 12 — /12 


Resolución: 
log;(Tan0)(Tan0 + 6) = 102,92 | Tan8 -2У3-3 
logs(Tan?0 + 6Tan0) = 10653 | АІ? Тап20 = 21 — 12/3 
Тап20 + 6Tan8 +9 = 3 +9 | 41  8ес20-22-1243 


(Tan8 + 3)? = 12 
Tan +3 = 2V3 ——— Тапб-2У3-3 
ТапӨ--3--2У/3---- Тапб--2У3-3 


СІАУЕ: В 


TRIGONOMETRÍA 








>, FIN DE LA SESIÓN 


PRACTICA Y APRENDERÁS 


